
Практичне заняття №15-16. 

Тема: Інтегрування тригонометричних та ірраціональних функцій. 

Мета: Навчитись інтегрувати вирази, які містять тригонометричні та 

ірраціональні вирази. 

 

Короткі теоретичні відомості 

Розглянемо підстановки, які використовують для обчислення інтегралів 

вигляду   dxxxR cos,sin , де R  – деяка раціональна функція від функцій 

xsin  і xcos  
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cos,sin , де 1R  – раціональна 

функція від t . 

У багатьох випадках доцільно застосовувати інші підстановки. Наведемо 

деякі з них. 

 ІІ. Якщо підінтегральна функція  xxR cos,sin  непарна відносно xsin , 

то роблять підстановку xt cos . 

ІІІ. Якщо підінтегральна функція непарна відносно xcos , 

використовують підстановку xt sin . 

IV. Якщо підінтегральна функція — парна відносно xsin  і xcos , тобто 

   xxRxxR cos,sincos,sin  , то в цьому випадку застосовують 

підстановку tgxt  . Зокрема, для обчислення інтеграла   dxtgxR  теж роблять 

підстановку tgxt  .
 

Зауважимо, що в інтегралах   xdxx mn 22 cossin  доцільно скористатись 

формулами пониження степеня: 
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V. При інтегруванні інтегралів   bxdxax cossin ,   bxdxax coscos , 

  bxdxax sinsin  треба скористатися тригонометричними формулами: 

      )sin(sin
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      xbaxbabxax  coscos
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      xbaxbabxax  coscos
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Розглянемо підстановки для інтегрування деяких типів ірраціональних 

функцій. 
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повний квадрат в підкореневому виразі).  
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Зразки розв'язування вправ 

 

1. Знайти інтеграл .
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Розв’язання. Застосуємо універсальну тригонометричну підстановку: 
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    9. Обчислити інтеграл 
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Розв’язання. Зробимо підстановку x t 2sin ,  тоді  
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